Kolokwium nr 2 z analizy matematycznej 1.2
26 maja 2022, 14:30 — 17:45

Rozwiazanie kazdego zadania nalezy umiesci¢ na osobnej kartce, wyraznie podpisanej (drukowanymi literami) imie-
niem, nazwiskiem i numerem indeksu.

Prosze rowniez podaé nr grupy ¢wiczeniowej lub nazwisko osoby prowadzacej ¢wiczenia.

Nalezy szczegoltowo uzasadniaé rozwigzania powolujac sie na odpowiednie twierdzenia udowodnione na wyktadzie lub

¢éwiczeniach.

1. (10p)

(a) Obliczy¢ calke nieoznaczona:
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(b) Niech f:[-1,1] — R bedzie funkcja ciagta. Wykazaé, ze
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2. (10p) Zbada¢ zbieznos¢ jednostajna ciagu
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3. (15p) Niech « € R i
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4. (10p) Niech f(z) = 377 janz™ dla wszystkich z € (—r,r), gdzie r jest pewna liczba dodatnia. Zalézmy,
ze f(0) = —1 oraz
(1422 f'(z) = f(z) dla x € (—r,r).
(a) Wyznaczy¢ zalezno$é rekurencyjng definiujaca ciag a,.
(b) Znalezé f™)(0).

(¢) Znalezé jawny wzér na f, ktory jest poprawny na pewnym otoczeniu zg = 0.

5. (10p) Okreslmy ciag funkcyjny f, : R — R zaleznoscia rekurencyjna
filz) =¢” falz) =sin® (foo1(z)) dlan> 1.

Rozstrzygnaé czy szereg >~ fn(z) jest zbiezny jednostajnie na R.



